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GeomeRia ANaLiTica
pURo JUFF - 20111
PRoF: EvvaR? OcHS

19 Tes1e - 3 /ABRIL /2011

PARa cava Uma AT SenTedgAs
AQAXO O&Teimide Se €A ¢
VERPADEIRA ou FALSA ¢ FUSTIFIQUe
Sun ReSPosTy

@ Os CoNTyNTos
A= {(Xlg)gw\z) X = 232103

£
B={(-41)+ £ (2,77 | teR}
SA0 ReTas PaRALeLAS,
(D Sezam A=(-30,21)
E B=(-%035)
ENTA o TRIANGuLo ABO

& ReTANGULY,
O se
C= A+W )
£ o TRiANGJ ABC € ReTANGYLo
ENTA

i G K1 by
iacy = v +_° :
@ Se V=(a,1) W= (b,-1)

SAo ORToGONAIS ENTAS
lal=1 g lbl=1

EsTe Tes®e &€ (WDVIDVAL € Sem
CoNsuLTA. RerPonda CLARAMENTE -
LemBRe Que As suas ReSPOSTAS
TEM Que SER w0 comPReens e s
POR LelToRes Que A9 sap TELEPATAS,
Q\)G"*ﬁ'er WM ReSPOSTAr PARec: Day ‘
Demals com As Dor COLEGAT PODEM

FAZER com Que ToD0 0 seu Terte
$€34 wvativam,

?;t,o@eesmaﬁAgA D 1wdica R CLARAMEATE
o VoQA €574 Fazendo SVPAsIcHeEs
voﬁf VOCf €3ta Defin N Catsns GA!/3Q
R(:: €A CoNCLYIND Colsay 67/.:
OSTAs NAS - : :
1Den 7 FicaR Tung:fw‘: p I(FOR Porff\(fg
SERAS com'si ne pams GKK/I S AleLmens

4@ JAs
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GeomeTria A:\!AL\"HCA
PORO/UEF - 2014.1
Plot: EvunRoo OCHS

1° TesTe - 3 /aBriL /201
GAganTo

@ Vamos TOMAR Dois PodTos
EM CADA UMA DS ReTps:
AQ‘AlGA/ TS,HEZGB.
Az (0,-5) (Retare Que 0-2(:5)10)
Ayz(10,0) (Repape @ue 10-2°0 =10)
B,=(-4,-1+2(2,1) = (¢,-3)

QU Y

Byz(-4,-1) - (2,-1)=(-6,9)
GRERICO:

A —_—
Os veToRes B,B, & AjA; Nao
S0 “PARALELOS" (NAD SR MOLTPLoS
Um D0 00RO, $zp LINEARMENTE
INDEfenDenTes)  PoRTadTo AS
Retas A & § nid sio PARALELAS.

(-10,35)

@ GRaFico- B* Y

Y

L iy
(] »

..'30 =10 © X
ABB=90° s¢ ¢ 6 s 6?4-53,
L0V JeIn Se GE.6R =0
-y [ —b )
OA* 0B = (-30, 21)-(~ 10,35}
= 300 + 335
21035
A #0
OAB=90° s¢ ¢ s0 se 5Xl,ﬁ,
o €34 se OR- AR=0
SR - AR =(-302 .
,21) - (20, 14)

2 =600 + 294
z~306
70

(@) (cormivasid)

OBA=90° se ¢ 56 se OB+ AB,
ou 5€34, Se O - AR =0.
-0 _ o — % ——
06- AR = (-19,35) (20, 14)
= - 200+490
= 290
Zo

NeNKya Dos TRES ANGULOS D0

TRIANGULO OAR ¢ M Reto,

‘1°’Wf\f7o o TRiANGULe OAB
NAD € RETANGULO,

@ Is7o ¢ FALSo

O TRIANGUi0 ABC AGAIXO:

" -~
(0,3) W
w X

T‘
I5‘(010) v Az(4,00
£ ReTANGULo,  mas
NBe = 3%=9

E
NP0 2 = 414- 5% = 16+25 =41
E PoRTANTQ NE€STE cASo Temos
WEEH? # I S,

@ IsTo € FALso,

U corTRa-ExemPLo € ﬁ’%, b=2:
Y




GeomeTRia AdaliTica
PURO-UFF - 20m.1

PRmena PROVA ("P1 ')
ProF: EauaR® Ocwy

19 /Mmato /201

@ MosTRe Que ‘l’a@g2 CoNZun1D
Da FoRma {(xy)eR Ig:a\x+b}

Pode SER REPReSeNTAD Ng

Forma {(<,9)€R* | otx+ gligm py+7=0)

D¢ Mals De gm MO0,

(@ MosTRe aue New To%0 conuaTe
24 FoRma ‘[(X:93GRQ}3~X*534:=0}

£ UmA ReT,
Cglo,s
poNTOS
@ MOITRE Que Ném Toda Rep € um

CoONTYyNT) DA FoRma {(x,g)efRQ)tj:é\X’rb}.

@LEMBRc— Que A Nossa DeFinNI ¢
"ALGEBRIA" D¢ CiRcvw € A SCGUINTE: 40
UM Cifcuto € UM ConTunTO D4 FoRma | PONTos
2 2 2 2
100,9) €R® ) -5y (-3, R}
ONDE O PARAMETRO R ¢ ym MUmeRe
ReaL esTRITAmenN T Poririvo,

NosTRe Que 1020 cfeut
CONTYNTO M9 FORMA

{69 eR*) x2pox & Yepy+ v=0}
MAas Nea T020 codIurTo 24 Forma
{(x9) €R?) x2hox +*Y24py47=0)
£ Um CiRevio,
Algm DISSY MOSTRE como con
ENTRe As RePRESENTALGes
1 9 e (x-x)%4 (3=Ya)* =R}
{(",5)“?\2] x2+dx+5?+]33+’f: o}
(QUan» W‘Jl'\/C'L)_

MosTRe Que Nem To 20 Codzynrg

°A FORmA {A 419 | ¢ (R}

€ uma Revy )

0 ¢ um

VeRTe R

Quand C € ym sllﬂcho CENTRAD0
NA ORIGEM E I £ yma ReTA Que
TaNGeAdCI4 o Gfecoo NO PONTY
A= (3,b) Temor:
1
Cx {(x,9)eR® | Xiy2s )
r={¢,b)+ t(b,-a)| teR),

126 Uma MudAdsy e COoRDenaDAr
e Sedn uma TRANSACE, (1570 €,
X'3Xba, s yip) gy cARACTERIZAR

“ReVior ¢ Rems ' v g
TAis que.

W A Reta r' TAAGedcig C!

NUM PodTy A E r' Passe

Pern OK\GE/"\. M CoMece
RePRCSeA TAND) SRAFICAng N Te AS
CoMfTRILTer @ VOcd var FazeR
€ exrLicanm-ar goy PoRTUGUES,
pQPOlJ TRAQUZA CADA PAsro o
CON!J‘R\)‘CZ'Q PAKA A Sug VeRSap
"ALGERRICA" € SempRe Quc
Necessalio Tesve As suas
FORMULAS com exempror
CorcreTos,
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GegmeTRia AwaLiTicy
PURO-UFF - 2011.1
GABAR(To 94 P1 e
19/mArg /2011, QUE Fou
TRANSFORmADA EM LISTA De
exefecios

Prof: EpvaRoo OcHs

[O ENUNCIADO DesTa QUESTAD
ESTA MEIO INComPLETo — EV IRIA
ExPLICA-Lo NO QUADRO LOGO AdTes
Da PRova. A 1944 £ Que UM
CoNTJuUMTO DA FORMA

{(x,g)eﬁl | y=ax+b}
£ DeTeRniNam Pelos PARAMETROS
at b, Dos Pages e PARAMETROS
DIfeReNTeS, (a,b) E (2,b') com
(3 # (b)) Que Geren A NEMA
ReTa SeRIAM DVASL “REPRESENTAEES
D'l'Eker’Tcs" PAKA mesma Reta, ]

A EOUA;Ap 5 Caxib Valte s <
50 se VALER -ax+y-b= =0, € Se €

3 se VALER  2008x - 200y + ZOOb 0.
ENTA:) Temoy

{C9)eR | yzax+bl=
= {0)eR’ | -ax+y-b=0}

2 {(cy) e R | 2008 - - 200y +200b=0y ()

E Como O CoeFiCiedTe Do Yy (o "p"
€ DiFeRedTe €m (¥) & (¥%) e:d'rno
(¥) € (x%) SR DUAS RePRESENTAgSes
DiFeRenTes,
@ Quanm  (3,b,c)= (0,0, 666)
Temos
{(xlj)eIRz l B\x+b\\j+c: 0}z
[l | Oxs Oy 66650} =

Que N € uma RETA; € QUAND (3,b)2(00,0)

Temos
{(w)en\ |ax+by+c=0)=
={(x, 3)5[1{ IOx+03+O 0} = R
QUE TAMBEM NAD € UMA ReT4.
@) Quanzo A=(34) € V(o)
Temos {A+ 7 [teRY=
= {34)+L(0,0) | ke R}
= {(3+0t,4+0t) | teR)
5'-{(3 4.)]{&@\}
{(3 4)}
QUE NRy € uma ReTA.

@ A R€Ta VeRTicaL {(xlﬂ)‘m | %<3}
NAo € Um CONTUNTO) DA FoRma

I 9)em® | y=ansby

)

As seGuinTes €@uastes sao
Ec?dlvALc/dTeJ

(x=%oY'+ (9= 30) R’

(X% 2xX +X3) + (42~ Zgo_‘j"’ﬁo) R o

X2+ (- 2%0) X + Y4 (<290 ) + (X6 +Y3-R2) =0
PORTAaNTO

10 y)e R | (x=xoY+ (Y-Yo = R'Z} -

xR x4 (~2%0) X+ yZa(-2yo) + (xo+ya-R) = 0}

Quanvo (2,p,7) =(0,0,0)
Temoys
1,9 e R | X%+ ax +y 4 py+ 9= 0}
{04 y) R’ x24y2 =0}
={(o, o)}
QUE N& € um Ct&ouw € QUAN®
(a,B,7)=(20,-1) Temor
{(X,n)eﬂ\ | x? +ot><+3 +Ry+ 7 =0}=
={x, ) R | X +y :-’l}
=g
QUG TAMBEM NAo € um cifedig
PARA converTer um clicus 4 Formg
{9y e R*) (%Y (y-yo)* =R} 3
PARA A FORMA
{(p) € R | X"+tx+ y24py + ¥z 0} (¥%)
Podemosr FAZER

7= xo 4‘_"70

oMo vimos Acu"\A;
E PARA conVeRTeR DA FORMA (slt*f) PARA (%)

POderos FAZER O SeGUINTE: As EQUASOES ABAmo

$A0 EQUIVALENTES,
(x2+aX) + (424 p9)+T=0
(e 30" £y ((ye Y P)w 0

(x+& "+ (y+ B LR S
PoRTAATO Z)c\/cr'\ds 'ro/v\/_\4K

2
Pas 1570 56 Fudcioda Quangs 2 4 B
F A QUANDO Z +4 -’J;o'

[Co:JTn,JUA l

e



GeoMeTRIA ANaL)Ticy
PURO-UFF - 2011 1
GABGARITO 9A P1 o2

19 /majo /2011, Que FOI
TRANS FoRMADA €M LiIsTA De
EXERCICiaf

PRoF: Epuagno OCHs

@ C:RAF\CAmeJ‘Ie, A SITUACAY DO
PROGLEAA ANTES Da TRANSLA a0
E E3Ta AQVI:

B Digames que o ponto Ber,
B= A+u(b-3) seva o @ue ¢
LEVADO WA OmiGem PELA TRAASLA SAD
EnTAY Temos 1510 AQUI:

c\

ONpe  O'= (0+R,0+p)

=B,
C's {(xlﬂ)eR l(x 4) +(3 fS) a+bz_}
A= (aw, b+p)l
r={A (b [te RY
Bz A+o(b-0)

(a4t bep) + +(ub, ~va)

2(d+d+ub, brp-va),

Como s5a8emos Que B'- (0,0)
TemMoS Que Te{\ Az ~x-ub

P=-b+ua;

ewrio C's {<x,mem)(x+a+um+<n+h va) =3kt
A= (a-a-vb b- -b+ua)

= (~ub ua)
r “{(-Ub ua\H:(la a.)l{e Ry

{t® [t R} @ e et
R: (9,0).

Acora que Flzemos To®as As coNTas Popemos
Resowver o PRODLEMA ORiGivaL. Digamos que

r' S€a UMA ReTa QUALQUER Que Pasic Pera
ONIGem ¢ C’ S€34 UM CIRCULo TANGeNTE A T
SeTam A' o PoNTo D¢ TaneéncaipA ENTRe C'e Y‘
£ SE‘JA 0' o certro Do Cilfcdg C'. EnThp
O C Ae r' smo 24 Follma .
o (-a-vb, -b+ya)
c'- {(xlg)cm | (x+a+ub)+(3+b ua) é\+52}
A (—ub 05\)
‘= {t(b,-a a)lteW\}
PARa e\huef‘g (>,8) % (0,9)
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GeometRia AnatiTica |
PURO/UFF - 2011.1 |
PRoF: EduaR® OCHS {
PRimera PRovA ("P1") |

2 /unro [ 2011 ‘

|

(D A aAFRmAcR Abaixy € ‘
VERDADERA Ou FALIA? Pomo:

TUITIFIQUE, ]

Seram CC’Kz Um Cifeuto

E dcR um NimeRy ReAL £o5 Ty
EnTAO O CONTUNTY Dos Pon Yos
cvia msTArcA A C € o

€ v Cifcuty,

@) Sevam
r={(x,9)¢ ﬁ\zlx—O}

€ C={x 9eR? | x% ~2x+y* 4y 4 4= 0}

(® Enconrne Quathe PoNTos DIFeRedTes
D¢ C € RePlleSente GRaricameate Cer,

@ Rephe sed Te GRAFIcAmenNTE

{9 ek | dtxi9),¢) =1}

€ {0 9)e R} d(x9),r) =1},
ki
(© EncontRe cico Pontos ge R QUe
SeIAm €QuDISTANTES ¢ C € De T,
@ Encontre A EQuacho D¢ uma RARABOL4
Cuxs PonTos seam ToDos €QUDUTAATs

D¢ C € 2¢r,

@ Sesam

r={9ek | xz0)

€ C e C cificuter €m R

com centmos Cq € Co

€ Rawr R e R REIPec'nvAAq,ng

€ QU Ofedecem AF SEGUiNTes
Con Di;ae:

@ C,C'er $o TanGees evme st
@ co €sTy Sodle 0 €Ix0 Hf)RlZoH"AL

@ Co € Co Tel’\ CoolenNndn X P()S\'Tl\lf\

@ C) Tem CooRDerATA Y PASITwa

@ Dipamos Qe R=R=2, .
Encod e AS Cooftedadrs De C,
€ Replesene r, C C' GRaFicamesTe.

@ DiGamdT Qe Rz7 e R=3.
Edcodime AS coofvesnsas e C, Portos
€ RePResente r,C,C' GlaFicamene,

@ Gevera,ze: se R e RSB Reas

POSITives Quy squen QUAU Ap As
CooRIenadas e Co }e a?




Georethia AvaLiTicy
PUROJUFF - 20111
PRoF: EauaRo0 OcHs
PRimeiRA  PRoVA (vP1")
2/ 39dH0 /2011

GABA“I"Q

@ Se C € o cincvio e
CedTro (0,0) € Ratg 2
€ d=1 gnNTA O CohTUATo
905 PoNTos CuJa dETANCIA A C € 4

€ A UMiA0 De DUS CifcuLos ST Tes,
AMEos CedTADAS Na ORIGEM, UM Com
RAlo 3 € ouTRo Com Rajg 4.

5T CoNTudT WA € um CiRevis
PONTANTO A AFIRmASA € FALSA.

C= {(x,g))e[kz ](x2~ 2>()+{32- 43 +4)§ 0}
{9 e R (% 2+~ + (y-2) =0}
{0 e R | Gt (y-2)' 5 17

Portadto C € 0 cifcuo e Raio 1

€ Certro (1,2)

€ FaciL VERFicaR (Fazenmo AS codTas)

Que (0,2)eC, (2,2)eC, (1,3)€C, (1,1)eC
GKAF!CAMGATe:

_‘13

Vamos DA Nomes Papy €5Tes Coddu oo
; 2
A=z {x9)eR | d((xlb),c):']}/
2 -

B={Cy) eR | dltx,v),r) = 1Y
O covgunto A Vaj SeR um Cl’ﬂcdm De
celtro (1,2) € Mo 2 ¢ mag Um PoNTo
(@ue Podemss VER como um CiRegy DEGEERAT,)
€M S%Z); 0 CWONTUNTO B vy, SER A
LAt4 De DuaS ReTad VERTICAIS  Umy
oM To308 o5 fodTos Com x=-/4 avTlAa
Com  TODOS OS PONTOS Com >(:’Il

GRaFica mente:
Y

1570 € o A/

Yy rrrr Y ' 81 Ve’

A WTeRsesao Dos CovyusTor A e B
D0 1Tem AATefio

AoB = {C12), (14, (1,2), (10))

Nos 34 Todos os podter D& IR° Que
€5Ta0 A DUTANcy 1 TAnTo 9 C
QuANTO D r e o codIveTY

Cnar = {(0/7_)}

Ten Tomy of PoAT0S QUE €540

A DS75ncs O TANT0 D¢ C QuanTo

e r,

D4’ PRa ver, POR  ARGUmENTOS 6o ETruces
Que NAo Vou DeTALHAR AQul NO Gadatti 7o,
QUE 0 CONTUNTO DOS PONTOS EQUDL T, 7y,
D Ce r deve TeR €574 Fofma:

Ouv € e € A U130 Da
SE-Reva {(xy)e R ) x¢1 y=2}
Com ,UM4 CURYy QUE PaRece SER uUma
PARA goLA .. PRa VeRiFicaR Qv era ¢
REALAENTe UMa PARApaA NOS Vamos
ENCONTRAR A EQvacae 94 PA}(AIEOLA Que
Passa Petas PonTos '(olz)/ (1’4) (44())l I
TeSTaAR ¢ 05 PonTas g oz

7 SA0 €Q/IDIs
der e 2 C, Toeter

P={(x9)eR? | x= v} €
Y

P={Gpde R x=(2))
{009 R xe= vy €

9

€ P = {x)eR | x= (5-2))

5’ P DEsCoCADD DUAS UN(DADes PARY Cimg.

E FAGL CodFeRR QUG (9,9, (1,4),(1,0) € 7',

€ Que PARa €ADy PONTO fo'd

P'= {((u~z)’/4/ y) | ye R}

={(£74 ++2) | teR)
Temos J((E7/4,k42),r) = t74,
(/s £+2) C) = d((t2/4/{:)l(1/0)) -1

z d((%d\/ Q‘(o/o»- 1
=,




Geometia ASAL Ticy
PURO/UFF - 20111
ProE: Eosvagm OcHS

@ No cas0 GemaL vamw Ten:
Prmeina PRova ("P1") Coz (R,0)
/
2 /70Ho J201 QR 3\),
M) J(COICJ):RJPR‘ £
Se R=2 enno Ca:(Z/qI J(COICS);‘/(R~R\)"+B)\QI
ESe =2 entho Cgt(z,b'); PORTAN To-
como C e C' sa TanGenTes W2 WL o
+R) = (R-R) +
TEeMOs J(CO,C;): R+R\:4 (R R)\ (R ) j ‘ \
€ Peiq Con D0 Temos ’ %‘ZKR +XZ=/R2/-2KK 4‘%/{‘*3‘
Y0, Entan 3\=4/ € A FiGulg ¢ - 4-KR‘:3‘2

Y'= 407 )RR

OV S€4, A5 Coomdevasas e Co € G 5.
Cd: <Rlo)
Co (R, 2/7w)

(3) Se R=2 & R=3 ewnio
Coz=(2,9) e ¢,:(3,4);
Devenor Tep c)((:(,IC‘,\)zﬂ-)R\:S/

P’\AS'; \
9(0,G) = d(20) B,9)
=V (223Y 4 (0-yY
z J'] +5\’l
EdTa0: - \/ﬂ;{‘
52 14y
Y2z 25-1=24
3‘ z n
GRaRicamente:
© 0 panNTo Cyx(3,/23")
€514 um Pouco ABa1x0 20 PorTy
(3,5) € o PonTo D¢ Ty Genain

€4 Re C € c' €ST4" sqrRC
0 JComenty GGy -

-
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Geometrig AwatiTica
PURO/UFF - 20111
L1sTa De €xeRc/cios SOBRE

MUDANCA De Sis7emaq De
— iy T YR
SOORVeN Adas

ProF: Eavaray Ocus
9 /TuvHY /2011

Em ToDS OF €xeRefcior Desa

LISTa VAMOS TeR (perg Medor) Uma
MUIAYLA Dt COORDNADLS G

(PELO /"\G"’Or) Um CoNIUNTD,

A Nofsa PRMEIRA MUDANGA D¢
CooRDeNADILS Vg, Seq:
(<, 9") = (x42, ys)
OU, Como DVAS CQuasdes sePAfA DAS:
X' = X+2
Wy
Vamos Usa“ra PARA Tans FORMAR
PONTYr 'com COORPen pas X,y €m
POATOE 4 Com CodRIAAIs Xy

VU

Exenrio:
Se A=(3,4)
ENTA0 No ponTO A Temor

X:3/

94
PeLas €uagoer X't xpp

€y

VIEVELS
X'z 3+2 =5
Y=441:5
€ Vamos CRIAR gm PovT0 A -
[

A Nimagem pe A Peta MUPANGA De
CooRx/Ppash — CUTAS CooRDeNA DS
VAo Sem X\ y'.

TEmoy

@ Sesam OcChBED ("oﬂlce-'\"/ “ama”,
ne;‘mo\\’ “GJQ‘/GR"‘)A\‘, “9')1(‘!'7,4”) os
SEGUINTES PonvTor:

Pata cADs ym DesTes PNTOS CALcuce
A Sus Imagen PeLa MUDANGA D¢
CooRIenamRs, € RepResedTe o

)
CodFud7a {O’/C',B, E\/ D'} GﬂAF/CAmeAr/e‘

podtpadududdddbdddudduududduduun

@ Sesa r= {(x,b)em’z ly=1}
Escochy TRE pon70T DiFeperTer
Y€ r, cHAme-os 3¢ A, B <,
C\Aécd% AVR,C e vern sc

A, B‘/cl CST80 NUMA METMY ey

@ Naq PRovy TiWHamesr o A $
mA pags
CU‘:"' VM4 €QuA a0 CompLicqgaq: o
= 6%, t42) keR)
\/Amo/ DeFIVIR:
P: R~ R’
the (tz/‘;/ t+2)
Caccuce PE2) PEn) Po), P(1), P(2),
PE2, P'E), Py ey Pl
P(E-2-10,1 7 '
| ! /
PA-2,-10, 1,2y
& Espoce pep) < plR)

A MUdRpy

A 2¢ Coop 1y

. en X =(x42

€ UMy TRANLA $30 Ao ( ‘3) <x ’3+1)
——

Ea Lew Retas € Reas
) PaRAdoar ¢ PARA/UCLq;
Distgnciyr ¢ Aoy, 7
COORM Nam 5 '

Cilcuigy em <RevLo
€7 ¢ cun PResenva
€ as MUIANEAS ¢
0 < (2, »
D<oz
X" yh) o (xl X*ﬂ) 7
AJ AF‘RM‘I:\/qI
ov VAlsqs ) Ty

Se cep? -
@ T'C/ R ¢ ym CiReVio e
€€ um cievs

ABAD SBs Ve, iy r
ST ¥rQuc.

' @SE C<R® € um cireue VTR

C" & um CReveo,
SE Q¢ UMA) - Py

Q“ ) /R/-)UUL/-) €NV T30 ﬁ,

@ Se Q ¢ ymn PARGROY €,

QM € umg P4RA’{\>QLA). "@
[




{ Geommnm A"/AL'/TIC/_\
PURY JUFF - 2011 1
Phoz - Evunpey Ocwis
16/ 30k /2011

Seaam (O )
(0¥, ‘)

?ql=
:%ﬂ
%%g wm\ﬁ
(0" T W) o quro
SUTEMAS D¢ CopRPerART € SETAM
C@IC:)/Cg/Cq 05 SEGUINTES ConuNTyy
Coz {0+ XV yW | xe {1, 1y, yef-1,1Yy,
, Ca={0+xVs 4| X ye[-1, '1]\5/
Co={O+t7+4'3 ] teRY,
Cq = {o+xv +3w) KOGR/ X=0 ov 3:0}
?

z) i!,

g

e g Cg, Ce,
C; C; C“‘
Cg Cg C%“
SRS
SAD DeFiidos Da Mesen Folma Que Cg C; Cg Cq

NAS USAA 05 OUTROS S1STemAs ¢ cooyow,)w
POl GXemeo

E {o“+tv“+t Wi EeRY,

(D) e (07,7 = (o) (1,0} (o)

“(QPRQJ(NTQ GRATIcamenTe C@ C; Ce Cq

@ Seaqm (O % W‘) ( 7-,'”,(1 O) (O ’l))
E(OW‘)@QUmwm
@ ‘)\QYKUO\JTQ GIAF ICamente C C"
3 C%
Ce,Cy
Cq/c;
Se Reeschevemmor A @&rw(% e
Cg USAND U RO IWVES D¢ €

Cg= {O Uty w“erfP\\I

-i Viea mais FAciL veq A CoRRUPoneAclq
? Ve "t's € "u's, Qual € o PonTo
': ::: e Cg CORRESPONDedTe A }= 47

ARA Vermos Que E5Te Por1g PelTerce
A C\‘s TANfEm Temos Q& UM ValoR
De v Que ComResPonsa A EsTe PonT0;
Qe VALOR € er1¢7 GevemaLize: QUe
VALOR e v CORRESPONIE A Um tQJALQo(R?
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Prof: Esatad OCHS

@Se:mm A=(1,2,3)
v=(0,17)
— _
72
!
E x o PLano
%= {A+t7+uW | t,ueRY,
Se o PoNTo (a,3,5) PelTedce A<,
QuaL € o VALOR DE &7

RePRESETe GRAFICAMEATE AS

NI PERBOL €3
Hoe [AsEPruit | toeR € to=1)

Hy= {A+)(:{/°+U§J’ | tluem E tus 2}/

Ho= {A+tV+ud [ £ ueR € tu=0}
(0ps: Ho € Decederamm)
ONDE:

A=(90)

V=(1,0)

W= (o,

FA$A 0 MESMO QUe NO ExERCCig
AdTeRiOR | M AS AGollp Com E5TES
VALoRes Pata A, 74

A= (),

Tl

o 100}

(@ Sean ra{A4tT | teR]
ONde  A=(2,2)
€ \"/"-_(T{)

(0gs: vamos Mmudar A € V' w4

PROXIMA  QUES TAY)

» 0 Pov0 B¢ T Maie PRox Mo % (xv)
¢+ 0 PONTY X v M PRO X140 e ( /
"A ReFlexds o (k) PoR v,
" A ReFlexd ve (x,y) pog 1
CHAdCes D¢ VOoc' eftar FAZed2) (70 g
ENOfMer, Nese PRoblemg SemPpc
CD:'\QCG Paf Descficzo €n PORTUGUE s
WE Voce €579 £nzento (ov MELMGR ;

PEL4’ IRy em PORTUGUES o Qvg
€r1q" AWl Teced B "Gf(AFIC/IME/‘Tc")

XY),

@(Bopl\)s) GENF-ML/Zc ) PROULQM;\
AP TeRioR: Acog AeR? va SER.
UM PonTy aLQuKn ¢ (/oellf
VAL SER Um VETOR QuaLquiq |

@ Semm A= (o/o)/
7
W3(17),

m_ WM Qe AS SecuidTes PaRAT oA
$A0 ISVYE

Pi={A+a7+ o' | ae R}
Pox (A4 b ()4 42(4) | be Y

Py = {(A~27+43) + c(~2?’+8\73)/+c?(4\7?) | ce TK}

@ Fasa A Mesma couq aque Na (8)

!
MAs AcoRa PARA A VT @varsquer

S Ax(h,1, 0}
B=
(33, ",
C=(2,0,4)
TRIA N GULe ABC ¢ ReTA’\\NG\JLo?

SeTa W um VETOR PefPeddicuLan A V:

r' uma R€Ta PARaLela A ¥ fassanag
P&LA O(Ucc_m] E s uMa ReTa ‘pequch‘er\
AT Q¥ Passa Pea oRigen,

Todo ponto (xyde R ¢ 3 Follma
(A+EVA)+U\7 PARy ALGUM VALOR Dt
tuelR, EdconThe uma FSRmua PaRa
O0TeR £ € U A PARTIR e X €y

€ DePos €dcodTRE Um MoD0 ALGERRICO
De €AWATRAN:
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SEGUNDA PRova (“P2")

1

-l 7/ 7uLHo /2014 @ ENCO”TKC ALGUM PAR De valoges
~T M—— k K\CR AM@OJ— DIFERCN7€I D€ O
— Tals Qe W € Hi Tenn

k ! AM U
—— @ \SGUA,/\ [Rz k a

POdTy €M Cgmym,

1 r={(x,9) | 2x+y= 4]

« @lKWC Qe H, = HL,
€ C:{(x,g)eﬂ{Z ] (x-3)z+(5~2)'2: 4.} k K.

. @ ENconTRE QuATRO PoNTos o C ¢
- RE€PRESENTe r € C GRAFIcAME N,

[ VALe M ¢ N7
1 Ofscomc vn roso nstonco ok x o e
" CALCULAR A REFleXAg e QUALQ\JEK : S1Gene, ¢ A 1
J PonNTe (x‘\'ﬁ) PoR v 5 APRICHe

oA FRoval

@SCJA C' A ReFlexdo ve C PoR r. 2,0
CALcuLe C', RePResenTe-o GRAFIC/menJ*/c parTos

€ 2€ UM Descrisdo ALGERtica De c'

5€7A~\
A=(11,2)
= m— R = (3, 5,1)
C=(54,2)
Se S CYP\3 € un CoNIuNTo A “PRogecis
S e S Na EPUI'(A SeP € Dermidy DesTa FoRma:
= Sep = {(X,g) | (X,j/z)e.S}
a4 U {29 [(x9,2) €5}
il U {(-2,-) | (x, y,2) 55}

— @ CaLcuLe € RePresenTe GRAFICAMEN TE o
- © ConIunto {A,B,CYep. Ploa-ros)
_ @ O TRIANGULy ABC ¢ ReTANGuLo ? oS
> JUITIRIQUe. s
iy @Q TRIANGULe  ARC ¢ DeGeNerang? @

PTs

JusTiFiaue,

o @ RepresenTe GRAFIcAMENTE
e— {A+EAB | telo 11},

B € PARA Qualauer KeR
P He= {A+E740T) EueR e ’cu=k5/
Hic= {ASEV 0@ £ 0'eR €tk
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M"‘”'GAQF\T(FTO

5

A—ZA—C‘ <

055¢

rp

r'f

}!
|

(3,4)5(
(1,2)eC
(5,2)cC
(3 0)cC

16-3x~4Y B4y +3y
Regh (o)« (4202 E4002)
!
@)&X«o; cHarar % Co 0 cevrgo g
cif

reso € Co=(32)

Sere Ce el (€ (4 2)
EnTAo RS
C\: i(X;33 € [P\Z ] (X‘\- %}2-(-(3-%)‘2: 4})

GRAFIcamedTe

By 100,1,2) (35,1 (5,4,2], =
foyn, (-2,1), (-2,-13/
(3,5, Yoy (-1,5) (-1,-3),

/

(3,4),(—2,4)’ -2-5)]

A fes -4
'\/e'iHo"\ ™ TRE‘{J ANGVLOS %
TRONGU, ABC ¢ fletg

Se o TliANGUL0 ABC F

S
DeGeAN ERAO ALGum Dor Sev

Laor TeRia CompRimEY10
[guat A $dMA DO

5 ouTnes 904

@ A+~\-/“+\_:‘ - A+v7—’2\7f

PefTedce A H‘\ € A H-z
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@) Se2am |

C= {en)e R | (-3 4 (9w 2)=3)
E r={nN+E(34]teRY,
EdcodTRe oma Retq PARALELA A ¥
QUe Seva TadGedte A C,

@ A PRoJesao sogRe V de ;"; Pr\?w/

£ o VetoR Da FoRma AV TAL Qe

OV E o mas PROXimo Possivel e
O+w. MosTRe como catcval ) ¢ AV
NUm cAso efPeciFico € No Caro GepaL.

@EMCO:JTRG 2015 cipevos, C € C‘,
com CedTros C, € Co € Ralor ReR'
RESPECTIVAMeRTe, QUE S 'CORTeM
ORTOGoNALMEANTE" (VEIA A FIGURAY,

Se eLes 5€ coRTAm
NOf PogtoS Ae R ¢
D<o PoNTO D¢
INTeRSecpo EXTRE AS
RE™s C,C, € AR,
O QUE Voce Po%e DizeR Sogre O
QUadRILA"TERD C,AC, B?

UJ’e 1570 PARA DeTefmidAR S€ OS
CireyLos

C2 {9 eR' | Xy dye+59-2:0}
EC'={(x9)€R"| W% 2y +4x - 6y~13:0)
Se CoRTAM ORTOGONALMENTE.

@ Qua. € o PoATd ¢ 1 TERSec i,
EvTRe A ReTa = {(xy)eR'| axeby=cy
Ewm A ReTa OA oNde A=(ab)?
@ EdcodTRE A INTeRSE5A0 ENTRE
0 PLAJO o(:{(X,y,z)elR3|2><+33+4z=s)
E: o Pado s(y/

o PLadd Xz,
o Prade yz
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GagariTo

A
A

Sesam V- (—3 4) e B33
O ciRevio C Tem RAIO 3,
E Como IFN=5 o ve ToR

5 oW Tem no)‘(MA 16vaL A 3
Evtd Co- gw ESTA Sodfe o
CRevtg g . {C *53+t\7 | teR}

€ Ura Req PARALeLA A r Que
€ TANGENTe A C - E o Pod
D¢ TaNGéwcia €

Com 3 = (32)-33)
~(2-12 5_19q
(3% -4

= (@2 .13

10 10

= (v& 2% (+ 1
/ 3, S)'

v

QUEREMIS QUE A DisTANGA ¢ O+
A O+AV se74 A MeNoR PomveL oy
534, Que (0+W)~ (0+a¥) = w-av
Sega PeRPCND:cuu\R A AV - ov 5674
QueREMar (w- A7) . av= 0 st tem
DJas :ULU‘,’UCJ ur'\A Com Az0 ¢ umMmag
CN“'RA A ouTRA ¢ A aue Ny m'(cncrm
€< A en aue (\.J-'Av) vV:=0.
Comg (W-4¥)-¥ = W v AV
QueRemos AV.Vz w. v o Je:m

w v

V- EXN

No ex@v\pm 94 FlGun/.\ ACimay  Tenor
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8 4o
Wz (5; 53

(z«\w(m)A'“ -4

Vamor Fazeq uma FIGURG 50
Cgm oF PorT0r CoCo, A, B &
O QUASMILATEeRO FoRmA?0 POR El&r.

Comog ABeC Temor d(A,C) = J(B Co) €
Como A BeC' Temor 7 d(A,C)= (B, )€,
PoR S!MGMIA ABLCC Cs c J(Aj )= d(e, 1))
A\Ler'\ Disso COAC =G, BC =90° - Ve,

Cs

Co
E PORTANTe O TRIANGULY By A\CoCo
€ ReT4NGue (€ O TRIANGU PC oCg Tamedn)

Como J(A,Co)= d(B C,)- R
€ J(a,¢)= (B .c;)=

V2
€ R4R2: J(colco), PoR Pmeolw -
Na VGRM% Ce C' vas s¢ co

S¢ g sg se K+R\2“ J(Co Co‘
Envap-

C—{(x.b)eﬂ\zlx 4x+§ +5y-2%0)
ek | R (- 4x+4) + (e 5448 =) -2 <o)
={(x9) e R | (x- z)+(5+5) (2 )j

C': {("d‘))ﬂ?\l]x F2x 4 Y2 33_ <0}

2{(x,y) e@(‘}(x’ﬂxq) (5 .3 +o,) o)
{(X.‘J)EH\)(X+43+( AT
Py )R-_b - (2

K"AR OK"OGUNA;__M@J-((

ECeC' s CoRTA m omocq,JAmeme

@ Se (x,y) € OA = {(ta tb) | teR}

€ (xy)er s {(x,g)cﬂ{z \ ax+bj c)
€ (x4 2 (ta th) evam tal +tbz-c Y

. O
E (%)= (&p/ o 623

@ %N Plars xy {(%,90)e (]’{3‘ 2x+3y=5)

o« 0 PLano X2 {(x 0,2)€ YR3)'2><+4?. 5}
A A PLang Yz, {(o Y, 2)¢ {P\B] 3_‘)“"42 S}
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